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15. Priklady



Elementarni priklady
Grupy zobrazeni

Elementarni priklady

Kazda grupa s diskrétni topologif je topologickd grupa.

Priklady topologickych grup

Kazda grupa s indiskrétni topologif je topologicka grupa.
Grupa R s obvyklou topologii je topologicka grupa.
Multiplikativni grupa (0, co) s obvyklou topologif je topologickd grupa.

Sorgenfreyova piimka a Michaelova piimka nejsou topologické grupy.

RENENE

Multiplikativni grupa GL(n, R) matic n X n redlnych &isel s nenulovym determinantem Ize chdpat jako
cast R™ (polozime fadky matice postupné za sebou). S topologii R"® je GL(n, R) topologickou
grupou (a je to oteviena podmnozina R™ a tedy je lokalné kompaktni).

Topologicka grupa GL(2, R) neni uniformni grupou [Ndvod: najdéte dv& posloupnosti matic

{xn}, {yn} tak, Ze lim xnyn 7# lim ynxn. Staéi brat matice s druhym fadkem rovnym {0, 1}.]
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Priklady topologickych grup Elizmaniz (et

Grupy zobrazeni

Jako dusledky predchozich prikladi (pomoci konstrukei topologickych grup) se dostanou
nasledujici priklady.
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Elementarni priklady
Grupy zobrazeni

Priklady topologickych grup

Grupa Q s obvyklou topologii je topologicka grupa.

Euklidovsky prostor R” s obvyklou topologii je topologickd grupa. Specidlné, grupa komplexnich ¢isel
s topologif roviny je topologicka grupa.

Grupa Z a grupa Z/(nZ) celych &isel modulo n s obvyklou (=diskrétni) topologii je topologickd grupa.

B Podgrupa unitdrnich matic (s determinantem rovnym jedné) v G(n, R) je topologicka grupa.
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Elementarni priklady

Priklady topologickych grup Gy = e

Pro grupu G lze sou¢in GX chapat jako grupu F(X, G) viech zobrazeni X — G s gru-
povymi operacemi definovanymi po soufadnicich.
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Priklady topologickych grup Elreump;r;c;l;:;zperrllzlady

Grupy zobrazeni

Fp(X, G) je topologicka grupa.

Je-li X topologicky prostor a G topologické grupa, je Cp(X, G) topologicka grupa.

Je-li S soustava podmnoZzin X a G je komutativni grupa, je Fs(X, G) topologickd grupa (a tedy i jeji
podgrupa Cs (X, G)).
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Elementarni priklady

Priklady topologickych grup Gy = e

Pro mnozinu X ozna¢me Per(X) grupu vech bijekei na X s operaci skldddni zobrazeni. Pro
metricky prostor X oznaéme Iso(X) podgrupu Per(.X) vSech isometrickych zobrazeni na X.
(D) Koneéné pro topologicky prostor X oznaéme Homeo(X) podgrupu Per(X) vSech homeo-
) morfizmi X — X. Uv&domte si, Ze Per(X) je vlastn€ Iso(X), pro diskrétni metriku na X,
nebo Homeo(X) pro diskrétni topologii na X

Grupa Per(X) je podmnoZinou souéinu XX a odtud ziskdva riizné topologie mnoZin zobra-
zeni, které muzeme oznaCovat stejnymi indexy jako u prostord zobrazeni.
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Elementarni priklady
Grupy zobrazeni

Priklady topologickych grup

Grupy permutaci

Grupa Isop (X) je topologickd grupa (a tedy Perp (X) je topologickd grupa).

Grupa Iso, (X) je topologické grupa (a tedy Per,(X) je topologickd grupa).

Je-li X kompaktni Hausdorffav prostor, je grupa Homeo, (X) topologickou grupou.
Homeo,(X) neni topologickd grupa, Homeoc (X)) a Homeo, (X)) jsou topologické grupy.
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