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Kompaktifikace
Metrizovatelnost Chittendenova funkce
Riizné

Metrizovatelnost kompaktifikaci

Ukazte, ze pro nekompaktni prostor X neni SX nikdy metrizovatelny (zkoumejte spocetnost lokaln{
baze v ptidanych bodech).




Kompaktifikace
Metrizovatelnost Chittendenova funkce
Razné

Najdéte vnitini charakterizaci metrickych prostorg, jejichZ jednobodova kompaktifikace je
metrizovatelna.



Kompaktifikace
Metrizovatelnost Chittendenova funkce

Riizné

Najdéte vnitfni charakterizaci metrickych prostort, jejichZ jednobodova kompaktifikace je
metrizovatelna.

Najdéte vnitini charakterizaci metrickych prostort, které maji metrizovatelnou kompaktifikaci.
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Razné

Chittendenova funkce a konvergence

Nechi d ma vlastnosti 1 a 2 z Chittendenovy véty.

Pokud existuje funkce f z vlastnosti 3 téZe véty, existuje takova nejmensi
fm(r) = sup{d(x,y); 3z d(x,z) < r,d(y,z) < r}.
Funkce 7, je spojitd v 0 pravé kdyz plati
d(xn,2zn) — 0,d(Yn,2n) — 0= d(xn,yn) — 0.

Preformulujte Chittendenovu vétu bez pouziti funkce f jen s pomoci konvergence (tj., vhodné nahrad te
podminky 3 a 4).
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Kompaktifikace
Metrizovatelnost Chittendenova funkce

Riizné

Uvedeme nyni piimy klasicky dikaz Chittendenovy véty bez pouziti uniformni metrizani
vety.




Modifikace Chittendenovy funkce

Kompaktifikace
Metrizovatelnost Chittendenova funkce
Razné

Ukazte, Ze je ekvivalentni misto podminky 3 v Chittendenové vété pozadovat podminku
(3°) existuje funkce g : (0, 00) — (0, co0) majici pro kazdé x, y, z € X vlastnost

d(sz) < g(r)7 d(}/7z) < g(r)7 = d(X7y) <r.

Tuto funkei g 1ze zmensit (se zachovdnim podminky g : (0,00) — (0, 00)) a platnost uvedené
implikace se nezméni.

K uvedené funkci d existuje funkce p spliiujici vlastnosti 1 a 2 Chittendenovy véty, pficemz
d(xn,x) — 0 < p(xn, x). Navic plati

p(x,z) <r, p(y,z) <r, = p(x,y) < 2r.

[Ndvod: Lze predpokladat g(r) < r/2. Potom ¢&isla r, = £7(1) (horni index n znamend n-ndsobné
sloZeni, nikoli nasobeni) konverguji monoténné k 0 (r, < 27 "). PoloZte jesté ro = 1 a predpokladejte,
7e d < 1. Pro kazdé x # y existuje jediné n tak, ze rpy+1 < d(x,y) < rn — pak definujte
p(x,y)=2""]

Necht p(x, y) = sup{m; m je pseudometrika na X, m < p}, kde p je funkce z pfedchoziho bodu.
Ukazte, Ze pseudometrika p vytvari topologii prostoru X.

[Névod: Postupujte stejné jako v dikazu uniformni metrizaéni véty.]



Kompaktifikace
Metrizovatelnost Chittendenova funkce

Razné

Nisledujici Smirnovovu vétu byste méli snadno dokdzat z charakterizace parakompaktnosti
pomoci lokdlné kone¢nych zjemnéni a Nagatovy-Smirnovovy metrizacni véty.




Kompaktifikace
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Lokalni metrizovatelnost

Parakompaktni prostor, ktery je lokdlné pseudometrizovatelny (tj., ma oteviené pokryti sloZzené z
pseudometrizovatelnych podprostort) je metrizovatelny.
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Metrizovatelnost Chittendenova funkce

Razné

Dokazte nasledujici Katétovovo tvrzeni:
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Razné

Katétov
Kompaktni Hausdorffav prostor X je metrizovatelny pravé kdyz prostor X x X x X je dédi¢né normalni.

[Nédvod: uvedend podminka implikuje, Ze diagondla v X x X je Gg, protoze vhodnd podmnoZina
X X (X x X) je normalni.]
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Metrizovatelnost Chittendenova funkce

Razné

Dokazte nasledujici tvrzeni:
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__________________________________________________________________________________________|
Usporddatelny prostor je metrizovatelny pravé kdyZz md otevienou bazi B s vlastnosti (oteviend

G#£0=|{Be€B;BD G} <w).
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