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Spocetné parakompaktni prostory

Modifikace parakompaktnosti Nl el < (Pt

Silné parakompaktni prostory

Parakompaktnost je dulezitym zobecnénim kompaktnosti a mé fadu pouZiti, napf. v geomet-
rii. Pro pouZiti napr. v digitalni topologii je nutné vynechat predpoklad symetrického prostoru
N v definici a za definici vzit existence lokalné konecnych zjemnéni.

~ Podobné jako u kompaktnosti se i u parakompaktnosti hledaly rizna zobecnéni, kterd by
vyhovovala i jinym situacim a pfitom zachovédvala nékteré vlastnosti parakompaktnosti. Uve-
deme zde dva obecnéjsi pojmy a jeden specidlnéjsi pojem.

Prvni pojem se ziskd z parakompaktnosti podobné jako spocetnd kompaktnost se ziskala z
kompaktnosti.
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Spocetné parakompaktni prostory
Metakompaktni prostory
Silné parakompaktni prostory

Modifikace parakompaktnosti

DEFINICE (Spocetné parakompaktni prostor)

Spocetné parakompaktni prostor je symetricky topologicky prostor ve kterém ma kazdé spocetné oteviené
pokryti oteviené lokdlné konec¢né zjemnéni.
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Spocetné parakompaktni prostory
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Modifikace parakompaktnosti

DEFINICE (Spocetné parakompaktni prostor)

Spocetné parakompaktni prostor je symetricky topologicky prostor ve kterém ma kazdé spocetné oteviené
pokryti oteviené lokdlné konec¢né zjemnéni.

Ne kazdy spocetné parakompaktni prostor je normalni, takZe se velmi Casto pouZzivaji
normdlni spocetné parakompaktni prostory. Navic nemusi byt spocetné parakompaktni pro-
stor ani reguldrni. Existuje i normalni prostor, ktery neni spocetné parakompaktni — pfiklad
5 je velmi sloZity.

Ziejmé je kazdy spocetné kompaktni prostor spocetné parakompaktni (takze w;p je
spocetné parakompaktni). ProtoZe pseudokompaktni spocetné parakompaktni prostor musi
byt spocetné kompaktni, 1ze snadno najit pseudokompaktni prostory, které nejsou spocetné
parakompaktni.
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Spocetné parakompaktni prostory
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Modifikace parakompaktnosti

Dalsi moznosti zobecnéni parakompaktnosti je pozadovat méné nez lokdlni konecnost
zjemnéni. MozZnosti je celd fada a existuje mnoho publikaci popisujicich rizné varianty a
vztahy mezi nimi. My si v§imneme jen moznosti bodové kone¢nych zjemnéni.

11. Poznamky



Spocetné parakompaktni prostory
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Modifikace parakompaktnosti

DEFINICE (Metakompaktni prostory)

Metakompaktni prostor je symetricky topologicky prostor, ve kterém ma kazdé oteviené pokryti oteviené
bodové konecné zjemnéni.
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Spocetné parakompaktni prostory

Modifikace parakompaktnosti Wil el (Eresiey

Silné parakompaktni prostory

7S Snadno se najdou neregularni metakompaktni prostory, a ty tedy nemohou byt parakom-
. paktni. Prostor spocetnych ordindld neni metakompaktni.

Metakompaktni kolektivné normalni prostor je parakompaktni. Metakompaktni spocetné
kompaktni prostor je kompaktni.
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Spocetné parakompaktni prostory
Metakompaktni prostory
Silné parakompaktni prostory

Modifikace parakompaktnosti

Nyni uvedeme zesileni parakompaktnosti. Budeme zadat silngjsi vlastnost pro hvézdovita
zjemnéni. Rekneme, Ze soustava {.A} je hvézdovité kone¢nd, jestlize kazdy prvek z A protind
jen kone¢né mnoho ostatnich prvka.
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Spocetné parakompaktni prostory
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Modifikace parakompaktnosti

DEFINICE (Silné parakompaktni prostory)

Silné parakompaktni prostor je topologicky prostor, ve kterém ma kazdé oteviené pokryti oteviené hvézdovité
konecné zjemnéni.
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Modifikace parakompaktnosti

Ne kazdy metrizovatelny prostor je silné parakompaktni. Lindelofav symetricky prostor je
silné parakompaktni. Metakompaktni LOTS je silné parakompaktni.
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Cechovsky Gplné prostory

N Protoze uplné metrické prostory maji oproti obecnym metrickym prostorim mnoho
= uzitecnych vlastnosti, dalo se ocekdvat, Ze vhodna definice dplnosti v topologickych prosto-
rech bude také uzite¢nd. Cechovi se povedlo takovou definici najit a jeho tplnost se ukdzala
velmi vyznamna.
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Cechovsky Gplné prostory

N Protoze uplné metrické prostory maji oproti obecnym metrickym prostorim mnoho
= uzitecnych vlastnosti, dalo se ocekdvat, Ze vhodna definice dplnosti v topologickych prosto-
rech bude také uzite¢nd. Cechovi se povedlo takovou definici najit a jeho tplnost se ukdzala
velmi vyznamna.

~2 Napi'. parakompaktni prostory, které jsou navic ¢echovsky dplné, maji nékteré dalsi pékné
vlastnosti, napf. jsou spocetné soucinové, jejich metrizovatelnost se da popsat pomoci G-
diagonadly, daji se charakterizovat pomoci vnoreni do soucinu spocetné mocniny jezka (s vice
ostny, které jsou navic intervaly [0,1]) a néjaké krychle [0, 1]*.
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Cechovsky Gplné prostory

N Protoze uplné metrické prostory maji oproti obecnym metrickym prostorim mnoho
= uzitecnych vlastnosti, dalo se ocekdvat, Ze vhodna definice dplnosti v topologickych prosto-
rech bude také uzite¢nd. Cechovi se povedlo takovou definici najit a jeho tplnost se ukdzala
velmi vyznamna.

~2 Napi'. parakompaktni prostory, které jsou navic ¢echovsky dplné, maji nékteré dalsi pékné
vlastnosti, napf. jsou spocetné soucinové, jejich metrizovatelnost se da popsat pomoci G-
diagonadly, daji se charakterizovat pomoci vnoreni do soucinu spocetné mocniny jezka (s vice
ostny, které jsou navic intervaly [0,1]) a néjaké krychle [0, 1]*.

5 Podobné topologické grupy, které jsou cechovsky tplné, tvoii dilezitou tiidu — o tom vice v
kapitole o topologickych grupach.
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