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Parakompaktnost je důležitým zobecněnı́m kompaktnosti a má řadu použitı́, např. v geomet-
rii. Pro použitı́ např. v digitálnı́ topologii je nutné vynechat předpoklad symetrického prostoru
v definici a za definici vzı́t existence lokálně konečných zjemněnı́.
Podobně jako u kompaktnosti se i u parakompaktnosti hledaly různá zobecněnı́, která by
vyhovovala i jiným situacı́m a přitom zachovávala některé vlastnosti parakompaktnosti. Uve-
deme zde dva obecnějšı́ pojmy a jeden speciálnějšı́ pojem.
Prvnı́ pojem se zı́ská z parakompaktnosti podobně jako spočetná kompaktnost se zı́skala z
kompaktnosti.

DEFINICE (Spočetně parakompaktní prostor)

Spočetně parakompaktnı́ prostor je symetrický topologický prostor ve kterém má každé spočetné otevřené
pokrytı́ otevřené lokálně konečné zjemněnı́.

Ne každý spočetně parakompaktnı́ prostor je normálnı́, takže se velmi často použı́vajı́
normálnı́ spočetně parakompaktnı́ prostory. Navı́c nemusı́ být spočetně parakompaktnı́ pro-
stor ani regulárnı́. Existuje i normálnı́ prostor, který nenı́ spočetně parakompaktnı́ – přı́klad
je velmi složitý.
Zřejmě je každý spočetně kompaktnı́ prostor spočetně parakompaktnı́ (takže ω1 je
spočetně parakompaktnı́). Protože pseudokompaktnı́ spočetně parakompaktnı́ prostor musı́
být spočetně kompaktnı́, lze snadno najı́t pseudokompaktnı́ prostory, které nejsou spočetně
parakompaktnı́.
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spočetně parakompaktnı́). Protože pseudokompaktnı́ spočetně parakompaktnı́ prostor musı́
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Dalšı́ možnostı́ zobecněnı́ parakompaktnosti je požadovat méně než lokálnı́ konečnost
zjemněnı́. Možnostı́ je celá řada a existuje mnoho publikacı́ popisujı́cı́ch různé varianty a
vztahy mezi nimi. My si všimneme jen možnosti bodově konečných zjemněnı́.

DEFINICE (Metakompaktní prostory)

Metakompaktnı́ prostor je symetrický topologický prostor, ve kterém má každé otevřené pokrytı́ otevřené
bodově konečné zjemněnı́.

Snadno se najdou neregulárnı́ metakompaktnı́ prostory, a ty tedy nemohou být parakom-
paktnı́. Prostor spočetných ordinálů nenı́ metakompaktnı́.
Metakompaktnı́ kolektivně normálnı́ prostor je parakompaktnı́. Metakompaktnı́ spočetně
kompaktnı́ prostor je kompaktnı́.
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Nynı́ uvedeme zesı́lenı́ parakompaktnosti. Budeme žádat silnějšı́ vlastnost pro hvězdovitá
zjemněnı́. Řekneme, že soustava {A} je hvězdovitě konečná, jestliže každý prvek zA protı́ná
jen konečně mnoho ostatnı́ch prvků.

DEFINICE (Silně parakompaktní prostory)

Silně parakompaktnı́ prostor je topologický prostor, ve kterém má každé otevřené pokrytı́ otevřené hvězdovitě
konečné zjemněnı́.

Ne každý metrizovatelný prostor je silně parakompaktnı́. Lindelöfův symetrický prostor je
silně parakompaktnı́. Metakompaktnı́ LOTS je silně parakompaktnı́.
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⇒⇒⇒

11. Poznámky



Modifikace parakompaktnosti
Čechovsky úplné prostory

Spočetně parakompaktní prostory
Metakompaktní prostory
Silně parakompaktní prostory

Nynı́ uvedeme zesı́lenı́ parakompaktnosti. Budeme žádat silnějšı́ vlastnost pro hvězdovitá
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Protože úplné metrické prostory majı́ oproti obecným metrickým prostorům mnoho
užitečných vlastnostı́, dalo se očekávat, že vhodná definice úplnosti v topologických prosto-
rech bude také užitečná. Čechovi se povedlo takovou definici najı́t a jeho úplnost se ukázala
velmi významná.

Např. parakompaktnı́ prostory, které jsou navı́c čechovsky úplné, majı́ některé dalšı́ pěkné
vlastnosti, např. jsou spočetně součinové, jejich metrizovatelnost se dá popsat pomocı́ Gδ-
diagonály, dajı́ se charakterizovat pomocı́ vnořenı́ do součinu spočetné mocniny ježka (s vı́ce
ostny, které jsou navı́c intervaly [0,1]) a nějaké krychle [0, 1]κ.

Podobně topologické grupy, které jsou čechovsky úplné, tvořı́ důležitou třı́du – o tom vı́ce v
kapitole o topologických grupách.
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kapitole o topologických grupách.
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