4 Prednaska z 5. 11. 2003

Spernertv problém - pokracovani

Dukaz

MCPH{L,...,n}) M je nezavisla v B,
MZM VM eM

Pocitani dvéma zptsoby A = (a;;) fadum x n,a;; € R

3

O ay) = Z O aiy)

1=1 j=1 j=1 1=1
—— N——

fadkové soucty sloupcové soucty

{(M,R); M e M A R jemaximalni fetézec v B,, A M € R}|
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(b) Pocet maximalnich fetézcu obsahujicich M
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Littlewood-Offorduv problém

Vysledek néjakého déje, jehoz prubéh je ovliviovan riznymi vlivy lze
vyjadrit:

ai, s, . .., 0y Vie{l,...,n} a;>0 ai,...,a, €R g; = *1
———
vlivy
n
Z gi0; = a pocet moznych vyrazu je 2"
=1

Kolik bude vyrazu takovych, ze a € (x — 1,2+ 1)?
- méneé nez (L%J)
- Tento vysledek je nejlepsi mozny v nasledujicim smyslu:

day,...,an AVi € {l,....,n} a; > 0 Az € R tak, ze pocet vyrazu

v intervalu (z — 1,2+ 1) je (LZJ)
2

Dukaz(Erdos-Szekeres):
Definujme M C P({1,...,n}) predpisem

MCM <~ Zai—Zai€<x—1,a¢+1>

ieM igM

> eia;

Pozorovani:

M je nezavisla mnozina.
Diukaz pozorovani:

sporem: predpoklddejme, ze M, M’ € M, M C M’ = Fip € (M’ \ M)
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Grafy
Graf G(V, E) se sklada z konetné mnoziny vrcholi V' a z mnoziny hran E
EC():E={c,eCVAle|=2}
Typy graft:
e K, - uplny graf na n vrcholech |V|=n |E| = ('g')
e (), - kruznice (cyklus) na n vrcholech n>3

V=Avy,...on}, E = {{v1, v}, {va, 03}, ..., {vn_1, v}, {vn, v1}}

P, - cesta na n vrcholech

V= {Ula s UTZ}) E= {{Ula 1)2}7 {UQa 1)3}7 teey {vn—ly Un}}
— délka cesty P, je pocet jejich hran, tedy n — 1

G1(V1, E1) je podgraf grafu Gy(Va, Es), jestlize Vi C Vo A Ey C By

G1(WV1, E1) je indukovany podgraf grafu Go(Va, Es), jestlize
ViCVaANEL=ENVixV

o G1(V1, E1) a Go(Va, Es) jsou izomorfni, jestlize existuje bijekce
fVi—=VauVa,y e Vi {z,y} € Er & {f(2), f(y)} € By

Kolik je grafu na mnoziné {1,2,...,n}?

_ 9(5)

pozorovani: 2(3) > onlogan — 5 gl

Izomorfizmus na G(V, E) je ekvivalence =
= Jrozklad G(V, E) na tiidy ekvivalence
Kolik je trid ekvivalence izomorfismu?

-
neizomorfnich grafu

- Kazdé je mensi nez n!




