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Ukazte pomoci Bolzanovy véty o spojitém obrazu intervalu, Ze kazdy uzavieny interval m4 vlastnost
pevného bodu a najdéte piiklad spojité funkce (0,1) — (0, 1), kterd nemd pevny bod.




Ukazte pomoci Bolzanovy véty o spojitém obrazu intervalu, Ze kazdy uzavieny interval ma vlastnost
pevného bodu a najdéte piiklad spojité funkce (0,1) — (0, 1), kterd nemd pevny bod.

Nechi spojité zobrazeni f : X — X lze faktorizovat ptes prostor Y s FPP ve smyslu, Ze existuji spojitd
zobrazenis : X — Y,r: Y — X tak, Ze f = rs. Pak f md pevny bod.



Ukazte pomoci Bolzanovy véty o spojitém obrazu intervalu, Ze kazdy uzavieny interval ma vlastnost
pevného bodu a najdéte piiklad spojité funkce (0,1) — (0, 1), kterd nemd pevny bod.
Necht spojité zobrazeni f : X — X lze faktorizovat pres prostor Y s FPP ve smyslu, Ze existuji spojité
zobrazenis : X — Y, r: Y — Xtak, ze f = rs. Pak f md pevny bod.

Je-li (X, d) kompaktni metricky prostor a f : X — X spojité zobrazeni takové, Ze pro kazdé  : 0
existuje x € X s vlastnosti d(x, f/x)) < e, pak f mé pevny bod. (Pomoc{ pfedchoziho tvrzeni o
faktorizaci 1ze vétu zobecnit na nekompaktni prostory.)



Modifikace Banachovy véty

Je-li (X, d) kompaktni metricky prostor a f : X — X md vlastnost d(f(x), f(y)) < d(x, y) pro
kazdé x, y € X, pak f ma pevny bod.




Modifikace Banachovy véty

Je-li (X, d) kompaktni metricky prostor a f : X — X md vlastnost d(f(x), f(y)) < d(x,y) pro
kazdé x, y € X, pak f md pevny bod.

Je-li (X, d) tiplny metricky prostor, k > 1a f : X — X mad vlastnost d(f(x), f(y) > kd(x,y) pro
kazdé x, y € X, pak f ma pevny bod.




Modifikace Banachovy véty

Je-li (X, d) kompaktni metricky prostor a f : X — X md vlastnost d(f(x), f(y)) < d(x,y) pro
kazdé x, y € X, pak f md pevny bod.
Je-li (X, d) tplny metricky prostor, k > 1 af : X — X mad vlastnost d(f(x), f(y) > kd(x, y) pro
kazdé x,y € X, pak f ma pevny bod.

Nechf f : X — X a " md jediny pevny bod pro n&jaké n € N. Pak f m4 jediny pevny bod.



Pouziti vét o pevném bodé

Euklidovské prostory rizné dimenze nejsou homeomorfni.




Pouziti vét o pevném bodé

Euklidovské prostory rizné dimenze nejsou homeomorfni.

Fredholmova integrdln{ rovnice (s nezndmou x) x(t) = g(t) + A [, ab K(t,s)x(s) ds, kde K je spojitd
funkce na &tverci [a, b] X [a, b], g je spojitd na [a, b] a A € R, md vzdy feSeni pro |\| < r pro n&jaké
r > 0. [Zkoumejte zobrazeni C|[a, b] — C[a, b] dané rovnici (pravou stranou) a zjistéte, Ze pro mald X
dostanete kontrakce.]



Pouziti vét o pevném bodé

Euklidovské prostory rizné dimenze nejsou homeomorfni.
Fredholmova integralni rovnice (s nezndmou x) x(t) = g(t) + A [ab K(t, s)x(s) ds, kde K je spojitd
funkce na Ctverci [a, b] X [a, b], g je spojitd na [a, b] a A € R, md vzdy feseni pro |A| < r pro n&jaké
r > 0. [Zkoumejte zobrazeni C|[a, b] — C|a, b] dané rovnici (pravou stranou) a zjistéte, Ze pro mald A
dostanete kontrakce.]

Predchozi Fredholmova rovnice se nazyva Volterrova, pokud se bere v integrdlu horni mez t misto b.
Volterrova rovnice mé pro kazdé X vzdy jediné feSeni. [Existuje iterace zobrazeni z predchoziho bodu,
které je kontrakce.]




Pouziti vét o pevném bodé

Euklidovské prostory rizné dimenze nejsou homeomorfni.

Fredholmova integralni rovnice (s nezndmou x) x(t) = g(t) + A /ab K(t,s)x(s) ds, kde K je spojitéd
funkce na tverci [a, b] X [a, b], g je spojitd na [a, b] a A € R, md vZdy feSeni pro |A| < r pro n&jaké
r > 0. [Zkoumejte zobrazeni C|[a, b] — C|a, b] dané rovnici (pravou stranou) a zjistéte, Ze pro mald A

dostanete kontrakce.]

Predchozi Fredholmova rovnice se nazyva Volterrova, pokud se bere v integralu horni mez t misto b.
Volterrova rovnice ma pro kazdé A\ vzdy jediné feSeni. [Existuje iterace zobrazeni z predchoziho bodu,
které je kontrakce.]

Jestlize funkee f(x,y) : [a, b] X R — R je lipschitzovskd ve druhé proménné, pak diferencidln{
rovnice y’ = f(x, y) s podminkou y(a) = yo md jediné feSeni definované na [a, b].



