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5. Zobecnéna kompaktnost



Spocetna kompaktnost
Zobecnéni kompaktnosti Pseudokompaktni prostory

Lindeléfovy prostory

Podobné jako kompaktnost 1ze i spocetnou kompaktnost charakterizovat pomoci filtrt.
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Zobecnéna kompaktnost



Spocetna kompaktnost
Zobecnéni kompaktnosti Pseudokompaktni prostory

Lindeléfovy prostory

TVRZENI (Spotetna kompaktnost pomoci filtrii)

Prostor X je spocetné kompaktni pravé kdyz plati jedna z ndsledujicich ekvivalentnich podminek

Kazdy filtr v X majici spocetnou bdzi (nebo subbdzi) md hromadny bod.

5. Zobecnéna kompaktnost



Spocetna kompaktnost
Zobecnéni kompaktnosti Pseudokompaktni prostory

Lindeléfovy prostory

TVRZENI (Spotetna kompaktnost pomoci filtrii)

Prostor X je spocetné kompaktni prdavé kdy? plati jedna z ndsledujicich ekvivalentnich podminek

KaZzdy filtr v X majict spocetnou bdzi (nebo subbdzi) md hromadny bod.

Kazdd klesajici posloupnost F1 O Fo D F3 D ... uzavienych mnoZin v X md neprdzdny prunik.
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Spocetna kompaktnost
Zobecnéni kompaktnosti Pseudokompaktni prostory

Lindeléfovy prostory

TVRZENI (Spotetna kompaktnost pomoci filtrii)

Prostor X je spocetné kompaktni prdavé kdy? plati jedna z ndsledujicich ekvivalentnich podminek

KaZzdy filtr v X majict spocetnou bdzi (nebo subbdzi) md hromadny bod.

Kazdd klesajici posloupnost F1 O Fa2 D F3 D ... uzavienych mnoZin v X md neprdzdny prunik.

) Ttida spocetné kompaktnich prostora neni kone¢né soucinova. Nicméné, souciny specidlnich
spocetné kompaktnich prostorti mohou byt spocetné komupaktni. Existuje mnoho takovych
tvrzeni, my uvedeme jen jedno zakladni.
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Spocetna kompaktnost
Zobecnéni kompaktnosti Pseudokompaktni prostory

Lindeléfovy prostory

TVRZENI (Spotetna kompaktnost pomoci filtrii)
Prostor X je spocetné kompaktni prdavé kdy? plati jedna z ndsledujicich ekvivalentnich podminek
KaZzdy filtr v X majict spocetnou bdzi (nebo subbdzi) md hromadny bod.

Kazdd klesajici posloupnost F1 O Fa2 D F3 D ... uzavienych mnoZin v X md neprdzdny prunik.
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TVRZENI (Soutin spotetné kompaktnich prostori)

Soucin spocetné kompaktniho prostoru s kompaktnim prostorem je spocetné kompaktni.

Zobecnéna kompaktnost



Spocetna kompaktnost
Zobecnéni kompaktnosti Pseudokompaktni prostory

Lindeléfovy prostory

TVRZENI (Spotetna kompaktnost pomoci filtrii)

Prostor X je spocetné kompaktni pravé kdyz plati jedna z ndsledujicich ekvivalentnich podminek

KaZzdy filtr v X majict spocetnou bdzi (nebo subbdzi) md hromadny bod.

Kazdd klesajici posloupnost F1 O Fa2 D F3 D ... uzavienych mnoZin v X md neprdzdny prunik.

- Dikaz ptedchoziho tvrzeni neni jednoduchy. Pouzijte skute¢nost z dakazu prvniho tvrzeni
i véty o pseudokompaktnosti spocetné kompaktniho prostoru, Ze kazdy lokalné konecny sou-
bor neprazdnych mnoZzin ve spocetné kompaktnim prostoru je konecny.

Zobecnéna kompaktnost



Spocetna kompaktnost
Zobecnéni kompaktnosti Pseudokompaktni prostory

Lindeléfovy prostory

I pseudokompaktni prostory lze charakterizovat pomoci jistych filtra.

Zobecnéna kompaktnost



Spocetna kompaktnost
Zobecnéni kompaktnosti Pseudokompaktni prostory

Lindeléfovy prostory

TVRZENI (Charakterizace pseudokompaktnosti)

Prostor X je pseudokompaktni prdavé kdy? plati jedna z ndsledujicich ekvivalentnich podminek

Kazdy filtr v X majici spodetnou bdzi (nebo subbdzi) otevienych mnoZin md hromadny bod.
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Spocetna kompaktnost
Zobecnéni kompaktnosti Pseudokompaktni prostory

Lindeléfovy prostory

TVRZENI (Charakterizace pseudokompaktnosti)

Prostor X je pseudokompaktni prdavé kdy? plati jedna z ndsledujicich ekvivalentnich podminek

Kazdy filtr v X majici spocetnou bdzi (nebo subbdzi) otevienych mnoZin md hromadny bod.

KaZdd klesajict posloupnost Gy D G D G3 D ... uzavienych mnoZin v X md neprdzdny priinik svych
uzdveri.

5. Zobecnéna kompaktnost



Spocetna kompaktnost
Zobecnéni kompaktnosti Pseudokompaktni prostory

Lindeléfovy prostory

TVRZENI (Charakterizace pseudokompaktnosti)

Prostor X je pseudokompaktni pravé kdyz plati jedna z ndsledujicich ekvivalentnich podminek

Kazdy filtr v X majici spocetnou bdzi (nebo subbdzi) otevienych mnoZin md hromadny bod.

Kazdd klesajici posloupnost G1 D Gz D G3 D ... uzavienych mnozin v X md neprdzdny priinik svych

uzdveri.

Takeé pro pseudokompaktni prostory existuje hodné tvrzeni popisujicich, kdy jejich soucin je
pseudokompaktni. Uvedeme podobné tvrzeni jako pro spocetné kompaktni prostory.
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Spocetna kompaktnost
Zobecnéni kompaktnosti Pseudokompaktni prostory

Lindeléfovy prostory

TVRZENI (Charakterizace pseudokompaktnosti)

Prostor X je pseudokompaktni pravé kdyz plati jedna z ndsledujicich ekvivalentnich podminek

Kazdy filtr v X majici spocetnou bdzi (nebo subbdzi) otevienych mnoZin md hromadny bod.

Kazdd klesajici posloupnost G1 D Gz D G3 D ... uzavienych mnozin v X md neprdzdny priinik svych

uzdveri.

TVRZENI (Soutin pseudokompaktnich prostorii)

Soucin pseudokompaktniho prostoru s kompaktnim prostorem je spocetné kompaktni.
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Spocetna kompaktnost
Zobecnéni kompaktnosti Pseudokompaktni prostory

Lindeléfovy prostory

TVRZENI (Charakterizace pseudokompaktnosti)

Prostor X je pseudokompakini prdavé kdy? plati jedna z ndsledujicich ekvivalentnich podminek
KaZzdy filtr v X majici spocetnou bdzi (nebo subbdzi) otevienych mnoZin md hromadny bod.

KaZdd klesajici posloupnost G1 O Gz D G3 D ... uzavienych mnozin v X md neprdzdny prinik svych
uzdveri.

Pro dukaz lze pouzit predchozi charakterizaci pseudokompaktnosti (druhd vlastnost).

Zobecnéna kompaktnost



Spocetna kompaktnost
Zobecnéni kompaktnosti Pseudokompaktni prostory

Lindeléfovy prostory

TVRZENI (Charakterizace pseudokompaktnosti)

Prostor X je pseudokompaktni prdavé kdy? plati jedna z ndsledujicich ekvivalentnich podminek

Kazdy filtr v X majici spocetnou bdzi (nebo subbdzi) otevienych mnoZin md hromadny bod.

Kazdd klesajici posloupnost G1 D Gz D G3 D ... uzavienych mnozin v X md neprdzdny priinik svych

uzdveru.

Je vhodné si uvédomit nédsledujici modifikaci definice pseudokompaktnposti.
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Spocetna kompaktnost
Zobecnéni kompaktnosti Pseudokompaktni prostory

Lindeléfovy prostory

TVRZENI (Charakterizace pseudokompaktnosti)

Prostor X je pseudokompaktni prdavé kdy? plati jedna z ndsledujicich ekvivalentnich podminek

Kazdy filtr v X majici spocetnou bdzi (nebo subbdzi) otevienych mnoZin md hromadny bod.

Kazdd klesajici posloupnost G1 D Gz D G3 D ... uzavienych mnozin v X md neprdzdny priinik svych

uzdveru.

TVRZENI (Pseudokompaktni prostory a diskrétni soubory)

Prostor X je pseudokompaktni pravé kdyz kazdd jeho diskréini oteviend soustava je konecnd.

Zobecnéna kompaktnost



Spocetna kompaktnost
Zobecnéni kompaktnosti Pseudokompaktni prostory

Lindeléfovy prostory

V pseudokompatnich prostorech plati znama Diniho véta:

Zobecnéna kompaktnost



Spocetna kompaktnost
Zobecnéni kompaktnosti Pseudokompaktni prostory

Lindeléfovy prostory

TVRZENI (Dini theorem)

JestliZe monotonni posloupnost spojitych redlnych funkci bodové konverguje na pseudokompaktnim prostoru
ke spojité funkci, konverguje stejnomérné.
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Spocetna kompaktnost
Zobecnéni kompaktnosti Pseudokompaktni prostory

Lindeléfovy prostory

Zobecnéna kompaktnost



Spocetna kompaktnost
Zobecnéni kompaktnosti Pseudokompaktni prostory

Lindeléfovy prostory

@ Po zkusSenostech z prevodu definice pomoci otevienych pokryti na charakterizaci pomoci
i filtrd snadno dokézete nasledujici tvrzeni ( filtr 7 ma spocetnou prinikovou vlastnost, jestlize
N F’ # 0 pro kazdou spocetnou F’ C F).
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Spocetna kompaktnost
Zobecnéni kompaktnosti Pseudokompaktni prostory

Lindeléfovy prostory

TVRZENI (Charakterizace Linde fovych prostori)

Prostor X je Lindelofiv pravé kdyz kazdy kaZdy filtr v X se spocetnou prinikovou vlastnosti md hromadny
bod.

Zobecnéna kompaktnost



Spocetna kompaktnost
Zobecnéni kompaktnosti Pseudokompaktni prostory

Lindeléfovy prostory

TVRZENI (Charakterizace Lindelofovych prostori)

Prostor X je Lindelofiv pravé kdyz kazdy kaZdy filtr v X se spocetnou prinikovou vlastnosti md hromadny
bod.

. Podobné jako existuje jednobodova kompaktifikace, existuje i jednobodové rozsitent, které
() |je Lindelsfovo:

Jednobodové Lindeldfovo rozsiteni prostoru X je prostor Y = X U {oo}, kde co ¢ X, X je
otevieny podprostor Y a baze okoli co jsou dopliiky uzavienych Lindeléfovych podmnoZzin

X.
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Spocetna kompaktnost
Zobecnéni kompaktnosti Pseudokompaktni prostory

Lindeléfovy prostory

TVRZENI (Charakterizace Lindelofovych prostori)

Prostor X je Lindelofiv pravé kdyz kazdy kaZdy filtr v X se spocetnou prinikovou vlastnosti md hromadny
bod.

TVRZENI (Jednobodové Lindelifovo rozsifeni)

Jednobodové Lindeldfovo rozsiteni prostoru X je Hausdorffitv prostor prdavé kdy? je X Hausdorffiiv a kaZdy
Jjeho bod md uzavrené Lindeldfovo okoli.
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Spocetna kompaktnost
Zobecnéni kompaktnosti Pseudokompaktni prostory

Lindeléfovy prostory

TVRZENI (Charakterizace Lindelofovych prostori)

Prostor X je Lindeldfitv pravé kdy? kazdy kaZdy filtr v X se spocetnou prinikovou viastnosti md hromadny
bod.

Samozrejmé existuji i dalsi jednobodové Lindelofova rozsifent, napf. jednobodova kompak-

tifikace. Dost Casto se pouZiva jednobodové Lindelofovo rozsiteni diskrétniho prostoru.
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Spocetna kompaktnost
Zobecnéni kompaktnosti Pseudokompaktni prostory
Lindeléfovy prostory

Podobné jako u predchozich zobecnéni kompaktnosti plati i zde nasledujici tvrzeni.

Zobecnéna kompaktnost



Spocetna kompaktnost
Zobecnéni kompaktnosti Pseudokompaktni prostory
Lindeléfovy prostory

TVRZENI (Soutin Lindelofovych prostori)

Soucin Lindeldfova prostoru s kompaktnim prostorem je Lindeldfiiv.
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5. Zobecnéna kompaktnost



Spocetna kompaktnost
Zobecnéni kompaktnosti Pseudokompaktni prostory
Lindeléfovy prostory

Uvedme jest€ jednoduchou vlastnost Lindelfovych prostori: neobsahuji nespocetné
uzaviené diskrétni podmnoZiny.

Zobecnéna kompaktnost
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