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Příklady kompaktních prostorů

1 Nekonečný hrubý T1-prostor je kompaktnı́, ale nenı́ normálnı́, ani regulárnı́.

2 Prostor ω1 nenı́ kompaktnı́, ale každá jeho nekonečná podmnožina má hromadný bod.

3 Prostor ω1 + 1 je kompaktnı́.

4 Pro α < ω1 je prostor ordinálů nejvýše rovných α kompaktnı́ metrizovatelný nuldimenzionálnı́ prostor.

5 Na množině [0, 1]× {0, 1} definujme topologii: body (x ,+) jsou izolované, báze okolı́ bodu (x , 0)
jsou množiny Ux × {0, 1} \ (x , 1), kde Ux je okolı́ x v [0, 1]. Tento prostor je kompaktnı́ a je to
kompaktifikace Y množiny X = [0, 1] s diskrétnı́ topologiı́, přičemž ,,zbytek” Y \ X je homeomorfnı́
s [0, 1] s obvyklou topologiı́. Tento prostor se často nazývá Aleksandrovův dvojitý interval.

6 Lexikografické uspořádánı́ na součinu [0, 1]× [0, 1] dává kompaktnı́ topologii. Tento prostor nenı́
separabilnı́ ale má v každém bodě spočetnou bázi okolı́.

7 Podprostor [0, 1]× {0, 1} předchozı́ho prostoru je kompaktnı́ separabilnı́ nemetrizovatelný prostor
(obsahuje část Sorgenfreyovy přı́mky). Často se nazývá dvě šipky.
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2 Prostor ω1 nenı́ kompaktnı́, ale každá jeho nekonečná podmnožina má hromadný bod.
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s [0, 1] s obvyklou topologiı́. Tento prostor se často nazývá Aleksandrovův dvojitý interval.
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5 Na množině [0, 1]× {0, 1} definujme topologii: body (x ,+) jsou izolované, báze okolı́ bodu (x , 0)
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7 Podprostor [0, 1]× {0, 1} předchozı́ho prostoru je kompaktnı́ separabilnı́ nemetrizovatelný prostor
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V Aleksandrovově dvojitém intervalu lze mı́sto [0, 1] vzı́t i jiný prostor. Startuje-li se s kom-
paktnı́m Hausdorffovým prostorem X , zı́ská se kompaktifikace diskrétnı́ho prostoru na |X |,
jejı́ž ,,zbytek” je homeomorfnı́ s X .
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Příklady kompaktifikací

1 Obvyklé rozšı́řenı́ R o body −∞ a +∞ je kompaktifikace R, která nenı́ ekvivalentnı́ s βR.

2 |βR| ≥ 2(2ω).

3 ω1 + 1 = βω1.

4 Konvergentnı́ posloupnosti v βN jsou jedině skoro konstantnı́ posloupnosti (od určitého indexu
konstantnı́).
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1 Obvyklé rozšı́řenı́ R o body −∞ a +∞ je kompaktifikace R, která nenı́ ekvivalentnı́ s βR.
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1 Cco([0, 1]) je metrizovatelný prostor a konvergence fn → f v tomto prostoru znamená stejnoměrnou
konvergenci.

2 Cco(R) je metrizovatelný prostor a konvergence fn → f v tomto prostoru znamená lokálně
stejnoměrnou konvergenci. Podobně pro Rn mı́sto R.

3 Je-li X diskrétnı́ prostor, je kompaktně otevřená topologie na Y X totožná s topologiı́ bodové
konvergence.

4 Je-li Y indiskrétnı́ prostor, je i kompaktně otevřená topologie na Y X indiskrétnı́.
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