Priklad 1 (4 body)

Budeme délat Tayloriv polynom, krok bude (2,0) — (1,2) = (1,—2). Prvni diferenciél je dh,—g) =
3z — 223, druhy diferencidl je d?1,72) = 6xy — 1222, vypocitali jsme to z definice diferencidlu pomoci
parcidlnich derivaci a pfislusnych koeficient (obdoba multinomické Véty). Dosadime tyto polynomy do
Taylorova polynomu a za (x,y) dosadime (2,0). Vyjde T3 = 6,T» = 6.

Priklad 2 (8 bodi)

PovSimnéme si nejprve geometrické interpretace: Mnozina M je pruinik koule a roviny probihajici
jejim stfedem, tedy je to kruZnice a funkce f je objem kvadru, jenz mé télesovou uhlopficku z pocatku
do néjakého bodu (z,y, z) na této kruznici.

Mizeme rovnou pouzit Lagrangeovy multiplikdtory (je to mnozina s prazdnym vnittkem, multipli-
katory budou dva). Vyjde obtiZzna soustava rovnic, kterou splituji vSechny cyklicé zamény (prohozeni
proménnych) vektori (F2,+4, F2), celkem tedy 6 vektort s hodnotami +16, z nich vybereme 3 suprema
a 3 infima (zérovell maxima a minima, feSime spojitou funkci na kompaktu).

Priklad 3 (8 bodu)

Funkece f je na svém definiénim oboru nezédpornd, v bodé (0,0) nuly dokonce nabyva a to bude minimum,
tim spise supremum. Ke kazdé kladné hodnoté jsme schopni najit kompaktni podmnozinu M, Ze mimo
tento kompakt jsou veskeré hodnoty f mensi nebo rovny této hodnoté (jednou z moznosti je prosté omezit
v definici M jeSté x-ovou soufadnici, aby hodnoty na této hranici byly jen pod zadanou hodnotou).
Mizeme se tedy v hledani suprema omezit na tento kompakt (uzavieny trojthelnik), bude to dokonce
maximum. Vnitfek : Funkce f je tfidy C°° na vnitiku, ktery je otevieny a proto z extrému podezirame
jenom stacionarni body. Obé parcidlni derivace polozime rovny nule a vSechny podezielé body, které
ziskdme, jsou na hranici M. Hranice :
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Nalezli jsme tedy supremum a infimum, které jsou zaroven maximum a minimum.

, coz bude supremum.



